
0366.4989.01 äàåìâ úøåúá íéàùåð ñøå÷á äãåáòàìù äåå÷î éðà .(çñ� úù�åç éøçà ÷åéãá) 12.4.2015 ,'à íåé ãò ùéâäì ùé äãåáòä úà :úåéììë úåéçðä.äëøàäá êøåö äéäé.úéããä äøæò àìì ,éàîöò ï�åàá åæ äãåáò ìò ãåáòì íëî ãçà ìëî ù÷áàúåéòáä ïåøú�á íééù÷á úì÷úð íà .äîéàúî äëøãä úúì éúìãúùä - øúåé íéù÷ éìåà íéìéâøúäî íéãçàúéñéð íäá íéëøãä ìò øáñä ùåøãà äæë äø÷îáù éîöòì øàúî éðà (ìàåãá ÷ø– øèñîñä úù�åçá) éìà úåð�ì ïúéð.äàìä êúåà íã÷ì éåùòù æîø éì äéäéå ïëúé .úì÷úð åá éùå÷ä ìòå äéòáä úà óå÷úì.éìà úåð�ì ù÷áà ,åäùìë ìéâøúá úåòè ùé íàúà ïéáäì (éìù) éùå÷ä àìà ,éãöî ãåé ìù åöå÷ ìò äã�÷ä äððéà äáéñä :äøåøá äâöä ìò ãàî ãé�÷äì ùé.äãåáòä ú÷éãáá éìò ì÷äì åìãúùä .êúãåáò
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0366.4989.01 äàåìâ úøåúá íéàùåð ñøå÷á äãåáòøùàá ,F = K(z, α) çéðð .úé�åñ äàåìâ úáçøä F/K(z) éäúå ,K äãù ìòî éèãðöñðøè z éäé :1 ìéâøú.K̃[z,X] âåçá ÷éø� éà f íà ÷øå íà F ∩ K̃ = K :çëåä .f := irr(α,K(z)) ∈ K[z,X].G-á n ñ÷ãðéà úìòá ãçà äçåú� äøåáç úú øúåéä ìëì n ∈ N ìëì äì ùéù úé�åñåø� äøåáç G éäú :2 ìéâøú.(úåéìâòî úåøåáç ìù êå�ä ìåáâ) úéìâòî-åø� àéä G-ù çëåä.íù äëøãä äàø .[FA] ø�ñá 1.11 ìéâøú åäæ :äëøãäéìòá úåãù ìù L/K äàåìâ úáçøä ùéù çëåä .úé�åñåø� äøåáç G éäú .0 åà éðåùàø øñ�î p éäé :3 ìéâøú.Gal(L/K) ∼= G-ù êë p ïåé�àäðòèä úà çéëåäì àìà ,úéøáòì úéìðâàî íù äçëåää úà íâøúì ïéà .[FA] ø�ñá 1.3.4 äð÷ñî éäåæ :äëøãäúåøçà úåðòè ìò íéëîúñî íà ,øîåìë .2á äøáâìàá åà éçëåðä ñøå÷á åéäù íéè�ùîå úåðòè ìò ÷ø êîúñäá.äúåà íéìùäì êéøö ,ä÷îðä úåøñç ø�ñá äçëåäá úåîéåñî úåãå÷ð íà ,èø�á .ïúåà çéëåäì íâ êéøö ,ø�ñäîäðééäúå K ìòî úåéìåéöøä úåéåö÷ðå�ä äãù E = K(z) éäé .0 ïåé�à ìòá úéøáâìà øåâñ äãù K éäé :4 ìéâøú
E ìù íæé�øåîåèåàì åúåà áéçøð .K ìù íæé�øåîåèåà α éäé .n úé�åñ äìòîî äàåìâ úåáçøä éúù F/E,F ′/E

λ∗: Gal(F ′/E) → Gal(F/E) éäé .λ: F → F ′ íæé�øåîåæéàì äáçøäì ïúéð α-ù çéððå α(z) = z ãé ìòä÷ìçîä CF,p éäú .p′ = α(p) éäéå p ∈ P
1

K éäé .(σ′ 7→ λ−1 ◦ σ′ ◦ λ éãé ìò ïåúðä) äøùåîä íæé�øåîåæéàä:çëåä .F ′/E-á p′ ìù ä÷ìçîä CF ′,p′ éäúå (9.3 äøãâä) F/E-á p ìù.α åîåöîöá ÷ø àìà λ-á éåìú åðéà λ∗
(

CF ′,p′

) (à).α−1(ζn) = ζm
n -ù êë m ∈ Z øùàá ,λ∗

(

CF ′,p′

)

= Cm
F,p = {gm| g ∈ CF,p} (á)-ì α: K(t) → K(u) úà áçøä t = z − p, u = z − p′ øãâä ,p, p′ ∈ K íà :(á) éáâì äëøãäøåáò íéîéàúî íééåðéù äùò .α ìù íåöîöä àåä λ úåéììë úìáâä éìá ,(à) é�ì .α: K((t

1

n )) → K((u
1

n )).p′ = ∞ åà p = ∞ï÷åúî íåðéìå� g ∈ K[z] éäé .äðúùî z éäéå éøèî-äøèìåà èìçåî êøòì ñçéá íìù äãù K éäé :5 ìéâøú.(äæ âåçá êé�ä åðéà èø�áå) K{z} âåçá é÷ø� éà åðéä g-ù çëåä .|g| = 1-ù êë K[z] âåçá ÷éø� éà ,d äìòîîéë çéðð .G-á úåãéîö úå÷ìçî C1, . . . , Cr äðééäúå úé�åñ äøåáç G éäú :6 ìéâøú.g1 · · · gr = 1-å G = 〈g1, . . . , gr〉-ù êë g1 ∈ C1, . . . , gr ∈ Cr íéîéé÷ (à)
θ íæé�øåîåèåà ùé æà g′

1
· · · g′r = 1-å G = 〈g′

1
, . . . , g′r〉-ù êë g′

1
∈ C1, . . . , g

′

r ∈ Cr íéîéé÷ íà (á).i ìëì θ(gi) = g′i-ù êë G ìù
2



0366.4989.01 äàåìâ úøåúá íéàùåð ñøå÷á äãåáòéøáâìà øåâñá úìëåî) C(z) ìù F äãéçé äàåìâ úáçøä ùéù çëåä .úåðåù úåãå÷ð p1, . . . , pr ∈ P
1

C
äðééäúíéé÷úîù êë (C(z) ìù ïåúð.Gal(F/C(z)) ∼= G (â).i ìëì Ci = Cpi

(ã)éáâì ïîéø ìù íåé÷ä è�ùîá ùîúùä ,ì"ðë úåáçøä éúù F1, F2 íà .ïîéø ìù íåé÷ä è�ùîá ùîúùä :äëøãä.úåãéçé çéëåäì éãë ,F1F2äéäú àéäù ùøãð àì) ä�éöø ä÷úòä ùéù çëåä .úåé�åñåø� úåøåáç ìù íæé�øåîé�à π: G → H éäé :7 ìéâøú.π ◦ ρ = idH -ù êë ρ: H → G (íæé�øåîåîåä.3 ìéâøúì äëøãä äàø .[RZ] ø�ñá 2.2.2 äðòè éäåæ :äëøãä.úåé�åñåø� úåøåáç ìù íæé�øåîé�à θ: G → H éäé :8 ìéâøú.H ìù 1-ì úñðëúî íéøöåé úëøòî ìò G ìù 1-ì úñðëúî íéøöåé úëøòî ä÷éúòî θ-ù çëåä (à)ìù 1-ì úñðëúî X íéøöåé úëøòî ùéù çëåä .1 ∈ Y -ù çéðð .H ìù 1-ì úñðëúî íéøöåé úëøòî Y éäú (á).θ(X) = Y -ù êë Gúà àø÷ .åæ äãåáòá åéìò êîúñäì ïéà .äçëåä àìì àáåä øùà ,äàöøääî 2.2 è�ùî ìù ÷åæéç åäæ :(á) éáâì äëøãä.úù÷åáîä äðòèä úà ìá÷ì éãë äá íéîéàúî íééåðéù äùòå [FA] ø�ñá 17.1.1 äðòèá äæ è�ùî ìù äçëåää!äçìöäá
[FA] M. Jarden, M. Fried, Field Arithmetic. 3rd edition. Springer, Ergebnisse der

Mathematik und ihrer Grenzgebiete III, vol. 11.

[V] H. Völklein, Groups as Galois groups. Cambridge Studies in Advanced Mathematics

53.

[RZ] L. Ribes, P. Zalesskii, Profinite groups. Springer, Ergebnisse der Mathematik und

ihrer Grenzgebiete III, vol. 40.
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